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Polynome und rationale Funktionen
1.
Zerlegen Sie folgende Polynome maximal in Linearfaktoren:
  
a.
p(x) = x4 - x3 - 7x2 + 13x - 6

 
b.
p(x) = x4 + 3x3 +x2 - 3x - 2

 
c.
p(x) = x4 + 3x3 + 7x2 + 3x -14

 
d.
p(x) = x6 + x5 - 2x4 - x2 -x +2
 
e. 
p(x) = x8 - 5x7 + 12x6  - 14x5 - 3x4 + 19x3 - 10x2  
 
f.
p(x) = x10 - x9 - 9x8 + 7x7 + 29x6 - 15x5 - 43x4 + 13x3 + 30x2 - 4x - 8 

2.
Führen Sie für die angegebenen Funktionen r(x) folgende Aufgaben durch:


(1)
Maximale Zerlegung von Nenner und Zähler.


(2)
Bestimmung des Definitionsbereichs und der kritischen Punkte.

       (3)
Bestimmung der Lücken und Lückengrenzwerte.


(4)
Bestimmung der Polstellen und des Polverhalten.

 
(5)
Bestimmung der Nullstellen.


(6)
Bestimmung der Asymptote.


(7)
Skizze der Funktion nach den Resultaten in (1) – (6).

       

              (x+1)2(x-2)
 

  

 
a.
r(x) =  ──────────




 


    x2(x+1)(x2+x-6)




                   
     (x2 - 1) (x2 - 2x + 3)   

 
b.
r(x) =  ─────────────     



     
     (x+1)2 (x2 - 4x + 3)


                     
     x3 - 6x2 + 11x - 6 

  

 
c.
r(x) =  ─────────────


 

    
    (x2 - 4x + 4) (x2 - 1)

                         
x4 + x3 - 2x2 


 
d.
r(x) =  ────────────



 

    
   x4 + x3 - 3x2 - x + 2



                
       x3 + x2 - 8x - 12            


e.
r(x) =  —————————     


   
    x4 -  4x3 - 3x2 + 18x

